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1. Znaju�i da va�i
(4005 · 6!)3 = 5 021 004 40a 22b 000 000 000 0006,

odrediti cifre a i b.

2. U skupu nenegativnih celih brojeva rexiti jednaqinu 28x = 151y + 65535.

Jedna ideja: Najpre posmatrati jednaqinu po pogodnom modulu, odabranom tako da jedna strana jednaqine
bude kongruentna s konstantom za sve dovoǉno velike vrednosti odre�ene promenǉive. Odatle zakǉuqiti
kakvog oblika mora biti druga promenǉiva. Zatim dobiti kontradikciju posmatraǌem jednaqine po
novom modulu, odabranom direktnim isprobavaǌem ,,malih“ kandidata.

3. Dokazati: ako je za prirodne brojeve n i m ispuǌeno nϕ(n) = mϕ(m), tada va�i n = m.

Jedna ideja: Zapisati n u kanoniqkom obliku: n =
∏k
i=1 pαi

i . Primetiti da tada va�i

nϕ(n) =
k∏
i=1

p2αi−1
i (pi − 1).

Ustanoviti kako se na osnovu vrednosti nϕ(n) mo�e identifikovati bar jedan prost faktor broja n
(napomena: ukoliko je zadata samo vrednost nϕ(n) ali ne i gorǌi zapis, samo na osnovu te vrednosti ne
mogu se direktno odrediti faktori p1, p2, . . . , pk, i potrebna je odre�ena dosetka kako bi se identifikovao
bar jedan od ovih faktora); potom ustanoviti da se, za identifikovan prost faktor, mo�e lako odrediti
i ǌegov eksponent u broju n. Konstatovati da se, ukoliko i mϕ(m) ima istu vrednost, tada isti ovaj
prost faktor javǉa i u broju m, i to s istim eksponentom. Nadogra�ivaǌem ove ideje dovrxiti dokaz.


